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CON TIN U A EIC 
CIRCULI QUADRATUR X, 
NOVISSIMA ET BREVISSIMA, 


_ MÀ 


CO E 
PROB -D-E M AG IV. 
DUIS po partes confiituentes {fummam , cujus numeratov 
eft aggregatum ex utroque faftove denominatoris. 

Sic denominator fumme = mo & numerator 4 otm, h.e. 
fit ille aggregatum ex utroque fa&ore o & m denominatoris mo: erit 
fumma.ipífa Z '9fm — od mar ta 

no mo mo 7 o 
Theorema : Si numerator fumma: eft aggregatum- ex utroque 
- faffore denominątoris ; neceffe eft, ut unus fa&or fit. denominator 
unius partis, alter faftor denominator alterius » & unitas numera- 
tor utriusque. partis. | À ; 
$- 14: Corollarium. “Si itaque fumma fucrit — dta; erunt 


| ad 
E partes conftituentes. cxcefum & defedum D&r;& quidem ( per 
| | a do 
E S 4 ) prior excessus & posterior defe&us. 
| RE 8. 15. Scholion. Hanc veritatem effe indubitatam , colligi po- 
Ml teft ex: inveftigatione-lunule refpondentis diam. quadrato = 1, quam 


Juppono nondum effe- inventam: Sit itaque ratio hujus quadrati ad 
lunulom excefiva, ut 4:132 8: 3 ES defectiva ut 4: 3 Ya:25. 
BB erunt lunule $ €9 = 35 ©. 35: confequenter 3$ —1$ =2 fumo 
E . ma exce[fus. € defetius (S 2..) , cujus numerator eff = dta = ratg, 
| Ergo (per § 4.) exceffus eft i & defeftus 5 . Sit deinde ratio ex- 
cefiva, ut 4:13 m 24: 7 €? defectiva, ut 4: £ z 28:6: erunt 
lunule J, & f,— 13$ ES 148 : tonfequenter 72 — $44 = Z fumma 
exce(jus ES defeflus , cujus numerator efl zi dta = 28724. Ergo 
; excejjus eft 3, ES defetíns 2, . Sam cum hi excefus fubdutti ex lu 
a nulis excefivis, ES defeftus additi ad defeftivas , manifeftent utvo- 
1 bique lunulam = 3: confequenter rationem ejus ad diam. . quadratum: 
eandem , quee reperitur per Theorema Hippocratis ; dubitari nequit , 
quin excelfus ES defeftus per Problema III. legitime determinentur. 
Pergamus jam d cognitis ad incognita: Sit ratio quadrati diame- 
tri = rad fegmentum ei refpondens excefiva, ut 64:93 512 = 73 


x 


512 258 

179 y JE q 8 p PA 
173157: O 117972! confequenter 431072 gators — rajorz JuMnta eX 
cejjus ES defetius , cujus numerator eft = dta = 256 t.512. Ergo 
excelfus eft 533 €S def ellus 45: confequentér feguientum verum dis = La 
vel 25 = 4 € ad quadratum diam. ut żę 31 = 9:64. Sit demde 
ratio exce[|]wa , ut 64: 94 256: 37 ES defeltiva, ut 64: 82 = 192: 
26: erunt fegmenta 3j, ES 25 S aosa © SENS © confequenter 
asiz — 0733 333415 Jumma exceffus & defeus ,- cujus numerator 
ef = dtax192t256. Ergo excefus efl zts E? defeus siz: con 
fequenter fegmentum | verum 35, — gą vel 27, — 4, © ad quadratum 


diametri , ut i 1€: 9:64. Eft igitur diameter ad periph. ut 3 : 25 


(5 8). 
: PROBLEMA V, - 

$ 16. Determinare tam exceffum, quam defe&um fumma , cu 
jus numerator eft pracife aggregatum ex multiplis denominatorum 
dia; vel ex multiplo denominatoris unius €5 jimplo alterius. : 

‚Sit cocfficiens denominatoris d, h. e. numerus indicans, quo» 
ties ille fuit fibimet'additus ,— m, & cocfliciens denominatoris a = 1: 
exit fumma exceffus & deféGtus = matla — mat la = mil . Sie deinde 

"ad ^ ad ad a A 
numerator fumme = mdta; vel dila, h.e. fit aggregatum ex multi- 
plo denominatoris d ac fimplo denominatoris a, & vice versa : erit 
fumma ipfa in ımo cafu = "dta = mdta = mir, & in fecundo 
sh ad. adad ad 
= tilo Plc 1415 ex quo Buit 
ad e adcad c me cd ; 

Regula; Si numerator [umma eft aggregatum. ex multiplis de- 
nominatorum dia ita, ut mon possit ve[olvi im plura, quam in 2 
multipla 5 vel fi ille eft aggregatum ex multiplo denominatoris d ac 
fimplo denominatoris a, & vice verfa; tunc cocficienti denominato- 
vis d, vel fi nullus adeft, unitati fubfevibatur «denominator quanti- 
fatis excefive €S habebitur exceffus: contra coefitienti denominato- 
vis a, vel fi nullus adeft, unitati fubferibatur denominator quans 
titatis defettive , ES habebitur. defettus. 

$- 17 Scholion I. Ad illufirandum ES confirmandum: hoc pro 
blema, inveftigetur denuo lunula refpondens diam. quańrato = 1: Sit 
itaque ratio hujus quadrati ad lumulam exce[fiva , ut 4: 13 36:11, 

"© defefliva ut 4 :$2232:5: erunt, lunule per uwamąue rationem 

DEMO 12 ©. wr © Ih, ‘confequenter PE ES Tr 

Jumma exceffus & defettus, cujus numerator of = 2di3a = 647108. 

Jam cum coeficiens denominatoris d fit 2, 67 denominatoris a fa: 

Jiribatur fub 2 denominator quantitatis. excefive, ES habebitur. ex- 

cefjus id, fub 3 autem foribatur denominator guamitatis ze Es 
; tabe- 


& defeitiva, ut 64 : 83 = 256 :35 : erunt fegmenta „u & 35, = 
o 
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habebitur <defefus 3.. Sit deinde ratio excefiva, ut 4:11 = 16% 
ES defettiva s$m20:T: erunt lunule ję © RAG 45, 
Conjequenier 228 735 — 730 fumma exteffus Es defeHus , cujus ni- 


celive , ut prodeat exce[fas 5 coeficienti 4 denominatoris a. autem 
Jubferibatur denominator quantitatis defetiv@‘, ut habeatur defeblus 2. 
Sit dónique ratio excejiwa, ut 4:13 = 16:7, & defeltiva ut 
4:4—28:6: erunt lunulæ tn OF 3 SE. & Far, COnlequenter 
= ae aas [umma exceljus ES defeltus, cujus numerator eft 


rę 
a 


[I 


AA cri 
#5 


twibatuv ei: denominator quantitatis excefive, ut habeatur excejfüs 3 
Quoniam vero denominator a cavet coeficiente, fühleribatur unita- 
ti denominator quantitatis defeXive , ES habebitur defettus 3. Cum 
itaque ablatis excelfibus ex lunulis excefivis, vel additis defettibus 
ad defettivas , hic, quoque prodeat lunula vera = i: palam eft, ex- 
cejjus ES defeítus per problema procedens. exatte pojfe determinari. . 

8. 18. Scholion II. Sit diameiri quadratum =: 1, ratio ejus 
ad fegmentum excefiva, ut 64 : 92 = 320: 47 ES 'defeftivn: ut 64: 
ję = 256 « 33 erunt fegmenta us ES jo. = 12032 ES qoseo 4 confes . 


J 


j A > dir. e +abo 7 > 9 5 p 2 
numerator eft = 2dt3a = 3121060. Ergo (per 8.16.) excefjus eft 25 
€ defettus 53 2 = 
vel 321314 = 45, = 4. Sit deinde ratio exce /[fiva, ut 64. : 90x 4 
erunt [egmenta +24 & A = 
2x7. : confequenter 38375 zd PODR 4373 fumma exce[]us 
Melius , cujus numeratoy eff = dizaci1921256. Ergo. exco/Jus 
ES defetius confequenter fegmentum verum riy — ST 
vel Poel a gz: Sit denique ratio exceffiva 
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ES 


592 (02 ** 
)2:29 © defectiva 64: 83 = 28 217 : erunt fegmenta 
EE 4376 Confegüenter 222 — 25 A z4475 fum- 
2 0-1 256.-T 19% 


z 
ma-éxcellus €F defeat cujus numerator efl = adt: 
£rgo excejfus eft +35 ES defeHus „34 : confequenter fegmentum ve- 


"PN J —— 20m 21 9:9 + pra) 217 — 8 — 2 D 201H£1 
vum o> 193 — aoz gz) Ve | 31g FA 12% = z: Ergo, Bo Hed 
tum efi ad. q um diametri uf 2,21. 29: 04, confequenter di- 


ameter ad peripheriam, ut 8: of ( 8:8). 

$. 19. Schohon III. Sit diameter = v, ratio ejus ad peri- 
pheriom excefiua, ut 8.053 124: 77, ES defeßiva, ut 8: 242 
40: 121.5 erant periphevia per utramgue rotionem invente 21 €s p 
e NU Ua confequenter ya $304 —176 fumma excejfu 


Jeius, cujus numerator eff = 2dtąa = 80190. Ergo (per 8. 16. ) 


defetius 25 + confequenter peripheria. vera 
a R GD "Sib deiude ratio excef- 3 
Jus, 


fiva, ut 8:26 ES defeliiva „ut 8: 245 = Ta : 217: erunt peripherie — 
SEO: Sw UGE, confequenter S72 — VM = 325 fumma ex- 
ceffus ES defetíus, cujus numerator efi = di8a = 72164. Ergo exa 
cejjus eft $ & defetius 7, , confequenter peripheria vera 26 —¿=%5 
vel 71 SAR SF. Sit. denique ratio excejfiva, ut 8 : 254 750181, 
E defettiva, ut 8: 24 ; erunt peripherio Ef EF 25 — was & ttes, 
confequenter 2 it = 38$ fumma exce[fus ES defetius, cujus 
numerator eft = ódta = 48156. Ergo excejjus efl „5, Es defeBus i: 
confequenter Deripheria vera $ = vel IZY. Efl itaque dia- 
meter ad peripheriam , ut x : ^5 —=8: 25. 

8. zo. Corollarium, Cum igitur per infinitas: rationes numera- 
tor füummz exceflus & defectus evadat aggregatum. ex denominatori- 
bus quantitatum exceffive & defective ımo fimplis, deinde múlti 
plis, ac tandem cx multiplo denominatoris unius atque cx fimplo 
alterius, & in quovis cafu, ablato cxcefu ex quantitate excefiva 
vel addito defeétu ad defe&ivam , conftanter prodeat eadem ratio, 
nempe: quadrati diametri ad lunulam ut 4:1; & ad fegmentum, 
ut 64:9; & ratio diametri ad peripheriam , ut 8: 25 ; evidens eft 
quamlibet ex ratiocinio legitimo & ex principiis inconcuffis, non aus 
tem ex combinatione arbitraria numerorum , effe deductam, 


THEO RE Ave As 


8. or. Peripherie Ludolphina, Metiana & Archimedea pecs 
cant in exces: uma 325, ada 55 © 3tia 32; diametri. 
Demonftratio. Quoniam ratio per quemcunque numerum 3tium 1 
: multiplicata manet femper eadem ; multiplicetur ratio Ludolphi -à 
ie Ceulen 100: 314 per.2 , quo facto oritur = 200: 628.  Afumtis 
deinde. diametro = 1 & ratione cjus ad peripheriam defectiva g= 245 


} 
| prodeunt peripherig-$23 & 47 c: 1985/84238 confequenter 1223. — 
H asco — 224, fumma” excefus & defe&us ( 8, 2.) , cujus numerator } 


8 et = 3dta = 24T200. Ergo ( per $. 16.) exceflus eft 335 & des | 
Ki fetus i. Quod erat imum. / | 
ky Ratio Adrianż  Metii 113: 355 multiplicata per g, dat | 
| = 904: 2840, que cum defeCtiva 8 : 24, efficit. peuipberias 2340 RS » 
id : aa me 2210 & "f, confequenter 22777? — 45 — 132 (umma exe 
E ceflus 6 defe&us, cujus numerator eft isda = ı 201904. Ergo > 
H exceffus eft zby & defe&us 4. Quod erat fecundum. 
Ratio Archimedis 1 : 319 multiplicata per $68 prodit = 
$68:1784, que cum defediva 8 : 24 manifeftat peripheras 1755 & d 
28m BR PE? confequenter BaP WE? m ay fumma ex | 
ceffus 82 defećtus , cujus numerator eft = odta = 727568. Ergo ex- 
celus e(t-.2, & defens ;. Quod erat. 3tium. : 
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